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Ðàññìîòðèì çàäà÷ó èç ïðîáíèêà Ñòàòãðàäà îò 15.12.2021 âàðèàíò

ÌÀ2110210 çàäà÷à �17.

Íàéäèòå âñå çíà÷åíèÿ a, ïðè êàæäîì èç êîòîðûõ ñèñòåìà{
25ax+x5x

2
< 7−(x+2a+2)

2x3 + x2 + 2x < 2a3 + a2 + 2a

èìååò õîòÿ áû îäíî ðåøåíèå íà îòðåçêå [−1; 2].

Ïîæàëóéñòà, çàïèñûâàåì óñëîâèå, ðåøàåì çàäà÷ó (10-15 ìèí.

äîñòàòî÷íî). Ïîñëå ïàóçû ñâåðÿåìñÿ ñ îòâåòîì:

a ∈
(
−1;−1

2

)
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Ðåøåíèå. Ðàññìîòðèì âòîðîå íåðàâåíñòâî (êàê áîëåå ïðîñòîå):

(x − a)(2x2 + 2xa+ 2a2 + x + a+ 2) < 0

èëè

(x − a)(2x2 + (2a+ 1)x + 2a2 + a+ 2) < 0

Ïîêàæèòå, ÷òî êâàäðàòè÷íàÿ ôóíêöèÿ âñåãäà áîëüøå íóëÿ, ò.î.

ïîëó÷àåì x < a è íåîáõîäèìîå óñëîâèå äëÿ ïàðàìåòðà a > −1 (èíà÷å

ìû íå ïîëó÷èì ðåøåíèÿ èç [−1; 2] ).
Òåïåðü, äëÿ a > −1 ðàññìîòðèì ïåðâîå íåðàâåíñòâî. Ëîãàðèôìèðóåì

ïî îñíîâàíèþ 5, ïîëó÷àåì

x2 + 2ax + 2x < −(x + 2a+ 2) log5 7
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x2 + (2a+ 2 + log5 7)x + (2a+ 2) log5 7 < 0

Êîðíè êâàäðàòè÷íîé ôóíêöèè[
x1 = − log5 7
x2 = −2a− 2

Î÷åâèäíî, x1 = − log5 7 < −1. Äëÿ ñóùåñòâîâàíèÿ ðåøåíèÿ íà [−1; 2]
íåîáõîäèìî è äîñòàòî÷íî ïîòðåáîâàòü x2 = −2a− 2 > −1, îòñþäà
ïîëó÷àåì a < −1

2 . Ó÷èòûâàÿ a > −1, ïîëó÷àåì îòâåò.

Îòâåò. a ∈
(
−1;−1

2

)
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